A QUADRATURE EXAMPLE
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Using the trapezoidal rule:
n T, 1-T, Ratio Bound
2 | —17.38925933 | 5.319 9.638
4 | —13.33602285 | 1.266 4.20 | 2.409
8 | —12.38216243 | 3.118E — 1| 4.06 | 6.024E — 1
16 | —12.14800410 | 7.766F — 2 | 4.02 | 1.506F — 1
32 | —12.08974212 | 1.940FE — 2 | 4.00 | 3.765E — 2
64 | —12.07519410 | 4.848F — 3 | 4.00 | 9.412FE — 3
128 | —12.07155818 | 1.212F — 3 | 4.00 | 2.353E — 3
256 | —12.07064928 | 3.030E —4 | 4.00 | 5.822F —4
Using the corrected trapezoidal rule:
n T, I1-T, ET CcT, I —CT, | Ratio
2 | —17.38925933 | 5.319 4.964 —12.42552836651093 | 3.552F — 1 | 14.4
4 | —13.33602285 | 1.266 1.241 —12.09509010646616 | 2.474FE —2 | 15.6
8 | —12.38216243 | 3.118F — 1 | 3.103F — 1 || —12.07192924452925 | 1.583FE — 3 | 15.9
16 | —12.14800410 | 7.766E — 2 | 7.757E — 2 || —12.07044580359025 | 9.949F — 5 | 16.0
32 | —12.08974212 | 1.940F — 2 | 1.939F — 2 || —12.07035254293755 | 6.227TE — 6 | 16.0
64 | —12.07519410 | 4.848F — 3 | 4.848E — 3 || —12.07034670568297 | 3.893F — 7 | 16.0
128 | —12.07155818 | 1.212F — 3 | 1.212F — 3 || —12.07034634072256 | 2.433F — 8 | 16.0
256 | —12.07064928 | 3.030F — 4 | 3.030F — 4 || —12.07034631791048 | 1.521FE —9 | 16.0




Using Richardson’s extrapolation formulae:
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I-T, ~ 3 [Tn—T%n}
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Ry = Tuts [Tn - T%n}
n T, 1-1T, % T, — T% n R, I-R, Ratio
2 | —17.38025033 | 5.310
1 | —13.33602235 | 1.266 1.351 —11.08404401978457 | —8.540E — 2
S | —12.38216243 | 3.1185 — 1 | 3.179E — 1 || —12.06420895721694 | —3.127E — 3 | 13.9
16 | —12.14800410 | 7.766E — 2 | 7.805E — 2 || —12.06095132327725 | —3.950F — 4| 155
32 | —12.08074212 | 1.940E — 2 | 1.O42E —2 || —12.07032145605332 | —2.486E — 5 | 15.0
64 | —12.07510410 | 4.848E — 3 | 4.840E — 3 || —12.07034475993145 | —1.556E — 6 | 16.0
128 | —12.07155818 | 1.212E — 3 | 1.212E — 3 || —12.07034621906900 | —9.732E — 8 | 16.0
956 | —12.07064928 | 3.030E — 4 | 3.030E —4 | —12.07034631030645 | —6.083E — 9 | 16.0




